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थोड़ा याद करें -

	 · जो आकृदत्राँ परसपर हूिहू दमलती है उन आकदृत्ो को स्वराांगसम आकृदत कहते है ।

	 ·	 दजन रेखराखंिो की लंिराई समरान होती है ्वे रेखराखंि स्वराांगसम होते है ।

	 · दजन कोरों के मराप समरान होते है ्वे कोर स्वराांगसम होते हैं ।

आओ जानें

नरििुजाें की सवाांगसमता (Congruence of triangles) 

सराथ की आकृदत से दनमनदलसखत प्शनों के उततर खोदजए ।

 (i) भुजरा DE करा सममुख कोर कौनसरा है ? 

 (ii) Ð	E दकस भुजरा करा सममुख कोर है ? 

 (iii) भुजरा DE तथरा भुजरा DF में समराद्वष्ट कोर कौनसरा? 

 (iv) Ð	E तथरा Ð	F में समराद्वष्ट भुजरा कौनसी ? 

 (v) भुजरा DE के संलग्न कौनसे कोर है ?

कृदत में D ABC को D PQR पर रखने की एक पद्धदत िी गई हैं । परंतु दिंिु A को Q पर, दििंु B 

को R पर तथरा दिंिु C को P पर रखने पर दरिभुज परसपर हूिहू नही दमलेंगे । अथरा्णत द्वदशष्ट पद्धदत से ही 

उनहें एक िूसरे से दमलरानरा होतरा है । एक िूसरे से दमलराने की पद्धदत एक-एक संगदत द्राररा िशरा्णई जराती है । 

दिंिु A की संगदत दिंिु P से है, इसे A «	P ऐसरा दलखते है । ्हरँा A «	P, B «	Q, C «	R इस 

संगदत से दरिभुज स्वराांगसम है । इस पद्धदत से दरिभुज स्वराांसम होने पर ÐA @ ÐP, ÐB @ ÐQ,  

कनृत : संलग्न आकृदत्राँ िेखो । परारिश्णक ट्ेदसंग पेपर पर 

D ABC िनराकर ्वह करागज D PQR पर रखकर  

िेसखए  । दिंिु A को दिंिु P पर, दिंिु B को दिंिु Q पर 

तथरा दिंिु C को दिंिु R पर रखकर िेखो िोनों दरिभुज 

हूिहू दमलते हैं (ढक लेते हैं) अथरा्णत ्वे स्वराांगसम है ऐसरा 

दिखराई िेगरा ।

13 नरििुजों की सवाांगसमता
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ÐC @ ÐR तथरा रेख AB @ रेख PQ, रेख BC @ रेख QR, रेख CA @ रेख RP ऐसी छह स्वराांगसमतरा 
प्राप्त होती है । इसदलए D ABC तथरा D PQR, ABC «	PQR इस संगदत द्राररा स्वराांगसम है, ऐसरा कहरा 
जरातरा ह ै । तथरा D ABC @ D PQR ऐसरा दलखते हैं । इस प्करार दलखने में A «	 P, B «	 Q,  
C «	R ्ह शीष्णदिंिुओं की एकैकी संगदत तथरा उसके करारर प्राप्त छह स्वराांगसमतराओं करा अंतभरा्ण्व होतरा  
है । इसदलए िो दरिभुज स्वराांगसम हैं ्ह दलखते सम् शीष्णदिंिुओं करा क्रम स्वराांगसमतरा की एकैकी संगदत करा 
परालन करतरा हो इस ओर ध्रान िीदजए ।

आओ चचा्ण करें

D	ABC	तथरा D PQR इन स्वराांगसम दरिभुजों के स्वराांगसम घटक समरान दचह्् नों द्राररा िशरा्णए गए हैं । 

अदनल, रेहरानरा तथरा सुरदजत ने इन दरिभुजों 

के स्वराांगसमतरा करा लेखन दनमनरानुसरार दक्रा 

थरा । 

अदनल करा लेखन ः D	ABC	 @ D QPR

रेहरानरा करा लेखन  ः D	BAC	 @ D PQR

सुरदजत करा लेखन ः D	ABC	 @ D PQR

इनमें से कौन-सरा लेखन सही है तथरा 

कौन-सरा गलत है । चचरा्ण कीदजए ।

हल नकए गए उदाहरर

उदा. (1) सराथ की आकृदत में समरान दचह्् नों द्राररा िशरा्णए गए  

  घटक स्वराांगसम हैं । 

  (i) शीष्णदिंिुओं के दजस एकैकी संगदत द्राररा ्वे  

   दरिभुज स्वराांगसम होते हैं उस संगदत में दरिभुजों  

   की स्वराांगसमतरा िो प्करार से दलसखए । 
  (ii) D	XYZ @ D	STU ्ह लेखन सही है ्रा गलत, कराररसदहत दलसखए । 

हल ः दनरीक्षर द्राररा दिए गए दरिभुज STU «	XZY इस एकैकी संगदत द्राररा स्वराांगसम हैं । 

  (i) एक प्करार ः D	STU @ D	XZY, िूसररा प्करारः D	UST @ D	YXZ

  इसी स्वराांगसमतरा को और अन् प्करार से दलखने करा प््रास कीदजए । 

  (ii) इन दरिभुजों की स्वराांगसमतरा D	XYZ @  D	STU ऐसी दलखने पर भुजरा ST @ भुजरा XY  

  ऐसरा अथ्ण होगरा और ्ह गलत है ।

  \	D	XYZ @ D	STU ्ह लेखन गलत है । 
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	 	 (D	 XYZ @ D	 STU इस लेखन द्राररा और भी कुछ गलदत्राँ होती हैं । ्वे द्वि्् ् रादथ्ण्ों को  

  खोजनी हैं परंतु उततर क्ों गलत है ? ्ह ितराने के दलए एक गलती दिखरानरा प्रा्णप्त है ।)

उदा. (2) आगे िी गई आकृदत में, दरिभुजों की जोड़ी में समरान दचह्् नों द्राररा िशरा्णए गए घटक स्वराांगसम हैं ।  

  उन दरिभुजों के शीष्णदिंिुअराें के कौन-से एकैकी संगदत द्राररा दरिभुज स्वराांगसम होंगे ्ह ितराकर  

  दरिभुजों की स्वराांगसमतरा दचह्् न द्राररा िशरा्णइए ।  

हल ः D	ABD तथरा D	ACD में भुजरा AD 

  सरामरान् रेखराखंि है ।

  प्त्ेक रेखराखिं स्व्ं के स्वराांगसम होतरा है ।

  संगनत ः A «	A, B «	C, D «	D.  D	ABD @  D	ACD

  टीप ः सरामरान् भुजरा पर ‘ ∼ ’ ऐसरा दचह्् न लगराने की पद्धदत है । 

आओ जानें

दकसी जोड़ी के दरिभुज स्वराांगसम हैं ्ह दिखराने के दलए सभी छह घटकों की स्वराांगसमतरा दिखराने की 
आ्वश्क्तरा नहीं होती । एक दरिभुज के तीन द्वदशष्ट घटक िूसरे दरिभुज के संगत घटकों से स्वराांगसम हराें तो शेष 
तीन घटकों की जोदड़्राँ भी परसपर स्वराांगसम होती हैं, अथरा्णत ्वे द्वदशष्ट तीन घटक स्वराांगसमतरा की कसौटी 

दनसशचत करते हैं ।

कुछ दरिभुजों की रचनरा करनरा हमने सीखरा है । जो तीन घटक दिए गए हराें तो दरिभुज की एकम्ेव आकदृत 

िनराई जरा सकती है ्वे ही घटक स्वराांगसमतरा की कसौदट्राँ दनसशचत करते हैं, इसे हम जराँच कर िेखेंगे ।

(1) दो िुजाएँ तथा उनमें समानवष्ट कोर : िुकोिु कसौटी

 भुजराओं की िो जोदड़्राँ स्वराांगसम हराें तथरा उनमें 

समराद्वष्ट कोर भी स्वराांगसम हो, ऐसे D	ABC तथरा 

D	LMN िनराइए ।

	 D	ABC तथरा D	LMN में l(AB) = l(LM), l(BC) = l(MN), mÐABC = mÐLMN   

 D	ABC को ट्ेदसंग पेपर पर िनराकर ट्ेदसंग पेपर D	LMN पर इस प्करार रसखए की शीष्णदिंिु A  

 को शीष्णदिंिु L पर, भुजरा AB को भुजरा LM पर, ÐB को ÐM तथरा भुजरा BC को भुजरा MN  

  पर रखेंगे । D	ABC @ D	LMN है ऐसरा दिखराई िेगरा ।   
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(2) तीन संगत िुजाएँ : िुिुिु कसौटी

l(PQ) = l(XY), l(QR) = l(YZ), l(RP) = l(ZX)  

इस प्करार दरिभुज D	PQR तथरा D	XYZ िनराइए । 

ट्ेदसंग पेपर पर D	PQR िनराकर ्वह D	XYZ पर 

(4) कोकोिु (अथवा िुकोको) कसौटी :

िो दरिभुजों में संगत कोरों की िो जोदड़्राँ स्वराांगसम हों, तो शेष कोर भी स्वराांगसम होते हैं । क्ोंदक दरिभुज 

के तीनों कोरों के मरापों करा ्ोगफल 180° होतरा है । इसदलए कोई िो कोर तथरा एक कोर की संलग्न भुजरा 

िूसरे दरिभुज के िो कोर तथरा संगत भुजरा से स्वराांगसम हो तो कोभुको कसौटी की शत्ण पूरी होती है तथरा ्ेव 

दरिभुज स्वराांगसम होते हैं ।

(5) समकोर नरििुज की कर्ण िुजा कसौटी

समकोर दरिभुज करा द्वकर्ण तथरा एक भुजरा िी गई हो तो 

एकमे्व दरिभुज की रचनरा की जरा सकती है । दकसी समकोर 

दरिभुज करा द्वकर्ण तथरा एक भुजरा िूसरे समकोर दरिभुज के संगत 

घटकों से स्वराांगसम हो ऐसे िो समकोर दरिभुज िनराकर उपरोक्त 

द्वदध के अनुसरार ्वे स्वराांगसम है क्रा ? जराँच कीदजए ।  

(3) दो कोर तथा समानवष्ट िुजा : कोिुको कसौटी

D	XYZ तथरा D	DEF ऐसे िनराइए दक, 

l(XZ) = l(DF), Ð	X @	ÐD तथरा Ð	Z @	ÐF

ट्ेदसंग पेपर पर D	XYZ िनराकर ्वह पेपर D	DEF पर  
रसखए । X «	D, Y « E, Z « F इस संगदत के अनुसरार D XYZ @	D	DEF दिखराई िेंगे ।

हल नकए गए उदाहरर 

उदा. (1) आगे िी गई आकदृत्ों के दरिभुजों की प्त्ेक जोड़ी में समरान दचह्् नों द्राररा िशरा्णए गए घटक स्वराांगसम  

  हैं । प्त्ेक जोड़ी के दरिभुज दकस कसौटी के अनुसरार तथरा शीष्णदिंिुओं के दकस एकैकी संगदत के  

  अनुसरार स्वराांगसम हैं ? दलसखए । 
(i) (ii)

P «	X, Q «	Y, R «	Z इस प्करार एकैकी संगदत से रसखए । D PQR @	D	XYZ दिखराई िेगरा ।
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हल ः (i) भु-भु-भु कसौटी द्राररा PQR « UTS इस संगदत से 

  (ii) को-भु-को कसौटी द्राररा DBA « DBC इस संगदत से

उदा. (2) आगे िी गई आकृदत्ों के दरिभुज की प्त्ेक जोदड़्ों में समरान दचह् ्नों द्राररा िशरा्णए गए घटक  

  स्वराांगसम हैं । प्त्ेक आकृदत के नीचे दरिभुजों की स्वराांगसमतरा की कसौटी दलखी गई है । उस  

  कसौटी द्राररा दरिभुजों को स्वराांगसम होने के दलए और क्रा जरानकरारी िेनरा आ्वश्क है तथरा ्वह  

  जरानकरारी िेने के िराि दरिभुज शीष्णदिंिुओं की दकस एकैकी संगदत द्राररा स्वराांगसम होंगे, दलसखए । 

हल ः (i) दिए गए दरिभुज समकोर दरिभुज हैं । उनकी एक-एक भुजरा स्वराांगसम है । इसदलए उनके  

   रेख LN तथरा EF द्वकर्ण स्वराांगसम है, ्ह जरानकरारी िेनरा आ्वश्क है । ्ह जरानकरारी िेने  

   पर LMN «	EDF इस संगदत द्राररा दरिभुज स्वराांगसम होंगे । 

  (ii) आकृदत के दरिभुजों की रेख CA सरामरान् भुजरा है इसदलए Ð	DCA @	Ð	BAC ्ह जरानकरारी  

   िेने पर DCA «	BAC इस संगदत द्राररा दरिभुज स्वराांगसम होंगे ।

                                प्शनसंग्रह 13.1

1. आगे िी गई आकदृत्ों के दरिभुजों की प्त्ेक जोड़ी में समरान दचह्् नों द्राररा िशरा्णए गए घटक स्वराांगसम  

 है । प्त्ेक जोड़ी के दरिभुज दकस कसौटी तथरा शीष्णदिंिुओ की दकस एकैकी संगदत द्राररा स्वराांगसम 

 हैं, दलसखए । 

(i) (ii)

कर्ण भुजरा कसौटी कोभुको कसौटी
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मैंने यह समझा

(1) िु-को-िु कसौटी ः ्दि दकसी दरिभुज की िो भुजराएँ तथरा उनमें समराद्वष्ट कोर िूसरे दरिभुज की िो  

 संगत भुजरा तथरा उनके द्राररा समराद्वष्ट कोर से स्वराांगसम हों तो, ्वे दरिभुज परसपर स्वराांगसम होते हैं ।

(2) िु-िु-िु कसौटीः ्दि दकसी दरिभुज की तीन भुजराएँ िूसरे दरिभुज की तीन संगत भुजराओं से स्वराांगसम  

 हों, तो ्वे िो दरिभुज परसपर स्वराांगसम होते हैं । 

(3) को-िु-को कसौटी ः ्दि दकसी दरिभुज के िो कोर तथरा उनमें समराद्वष्ट भुजरा िूसरे दरिभुज के िो संगत  

 कोर तथरा उनमें समराद्वष्ट भुजरा के स्वराांगसम होती हों तो, ्वे दरिभुज परसपर स्वराांगसम होते हैं । 

(4) को-को-िु कसौटी : ्दि दकसी दरिभुज के िो कोर तथरा उनमें समराद्वष्ट न हो ऐसी भुजरा िूसरे दरिभुज  

 के संगत कोर तथरा उनमें समराद्वष्ट न हो ऐसी संगत भुजरा से स्वराांगसम हों, तो ्वे िोनों दरिभुज स्वराांगसम  

 होते हैं ।

(5) कर्ण-िुजा कसौटी ः दकसी समकोर दरिभुज करा द्वकर्ण और एक भुजरा िूसरे समकोर दरिभुज के द्वकर्ण  

 तथरा संगत भुजरा के स्वराांगसम हों तो ्वे िो दरिभुज परसपर स्वराांगसम होते हैं ।

D	ABC तथरा D	ABD में, 

AB सरामरान् भुजरा है । भुजरा BC @	 भुजरा BD, Ð	A सरामरान् 

कोर है । परंतु स्वराांगसम भुजराओं द्राररा ्वह कोर समराद्वष्ट 

दक्रा ग्रा कोर नहीं है । अथरा्णत एक दरिभुज के तीन घटक 

िूसरे दरिभुज के संगत घटकों से स्वराांगसम हैं परंतु ्वे दरिभुज 

स्वराांगसम नहीं हैं । 
इस आधरार पर दकसी दरिभुज की िो भुजराएॅं तथरा उनके द्राररा समराद्वष्ट न दक्रा ग्रा कोर िूसरे दरिभुज के 

संगत घटकों से स्वराांगसम हो, तो ्वे िो दरिभुज स्वराांगसम होंगे ही ऐसरा नहीं है ।

अनधक जानकारी हेतु   

दकसी दरिभुज की िो भुजराएँ तथरा उनमें समराद्वष्ट न हो ऐसरा कोर िूसरे दरिभुज के संगत घटकों से 

स्वराांगसम हों, तो क्रा ्वे िो दरिभुज परसपर स्वराांगसम होगे ? 

A

3 सेमी

3 सेमी

4.5 सेमी
41° B

C

D
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उदा. (1)	 आकृति	 में,	 c	 ABCD	 की	 सर्वांगसम	 भुज्वएँ	 

	 सम्वन	के	 तिह््	नों	द््वर्व	दर्वशाई	गई	है	 ।	इस	आकृति	 

	 में	 सर्वांगसम	कोणों	की	जोतिय्वँ	 हैं	 कय्व,	खोतजए	 ।
हल ः D ABD	िथ्व	D CBD	में,	

भुज्व	AB	@ भुज्व	CB	 .....	 (तदय्व	 गय्व	 है)		
भुज्व	DA	@ भुज्व	DC	.....	(तदय्व	गय्व	है)	
भुज्व	BD	स्वम्वनय	भुज्व	 है	 ।	

\ D ABD @ D CBD	......	(भु-भु-भ	ु 
	कसौटी	के	अनुस्वर)

2«. 	 संलग्न	आकृति	 में,	 रेख	 AD	@	 रेख	 EC	 ह	ैऔर	 

कौन-सी	ज्वनक्वरी	देने	पर	D ABD	िथ्व	D EBC	 
भुकोको	कसौटी	के	अनुस्वर	सर्वांगसम	 होग	े?

....(सर्वांगसम	

तरिभुजों	के	संगि	

कोण)

}

ÑÑÑ

उत्तर सूची
प्रश्नसंग्रह 13.1    1.	(i)	भुकोभु,	XWZ	↔	YWZ		 (ii) कणशाभुज्व	KJI	↔	LJI
(iii) भुभुभु	HEG	↔	FGE (iv) कोभुको	SMA	↔	OPT			(v)	कोभुको	य्व	भुकोको	MTN	↔	STN
प्रश्नसंग्रह 13.2   1.	(1)	D MST	@ D TBM	-	कणशाभुज्व,	भुज्व	ST	@	भुज्व	MB,	
Ð SMT	@ Ð BTM,	Ð STM	@ Ð BMT	 (2)	D PRQ @ D TRS	-	भुकोभु,
भुज्व	PQ	@	भुज्व	TS,	Ð RPQ @ Ð RTS,	Ð PQR @ Ð TSR	
(3) D DCH	@ D DCF	-	भुकोको,	Ð DHC	@ Ð DFC,	भुज्व	HC	@	भुज्व	FC
2. Ð ADB @ ÐCEB	िथ्व	Ð ABD @ Ð CBE	अथर्व	Ð DAB @ Ð ECB
िथ्व	Ð ABD @ ÐCBE

\Ð BAD @ Ð BCD

\ Ð ABD @ Ð CBD

Ð ADB @ Ð CDB 

प्रश्नसंग्रह 13.2

1. आगे	 दी	 गई	 प्रतयेक	 जोड़ी	 के	 तरिभुजों	 में	 सम्वन	 तिह््	नों	 द््वर्व	 दर्वशाए	 गए	 घटक	 सर्वांगसम	 हैं	 ।	 प्रतयेक

जोड़ी	के	 तरिभुज,	 रीरशातिंदुओ	के	 तकस	संगति	 से	 िथ्व	 तकस	कसौटी	द््वर्व	 सर्वांगसम	 हैं	 तलखखए	 ।	 प्रतयेक

जोड़ी	के	 तरिभुजों	 में	 रेर	संगि	सर्वांगसम	घटक	 तलखखए	 ।
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