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आकृमि 5.1

1.�ABCD के संदभ्व िें चनमनचलशखत िोचड़्याँ चलशखए ।

संलग्न भतुियाओं  की िोचड़्याँ ः 
(1) ... , ...    (2) ... , ...
(3) ... , ...    (4) ... , ...

संलग्न कोणों की िोचड़्याँ ः 
(1) ... , ...    (2) ... , ...
(3) ... , ...    (4) ... , ...

समितुख भतुियाओं की िोचड़्याँ  (1) ..... , ..... (2) ..... , ..... 
समितुख कोणों की िोचड़्याँ (1) ..... , ..... (2) ..... , ..... 

िरया ्याद करते हैं िेरया प्कयार तरया िेरे गतुणधि्व हैं ।

• सियांतर िततुभतु्वि
• सियांतर िततुभतु्वि की कसौचट्याँ
• सििततु्वभतुि

• चत्रभतुि की दो भतुियाओं के
िध्चिंदुओं कया प्िे्

• आ्त
• रग्व
• सिलंि िततुभतु्वि

िैं िततुभतु्वि हँ

िेरी समितुख भतुियाओं की 
दोनों िोचड़्याँ सियांतर

िेरे सभी कोण 
सिकोण

िेरी सभी भतुियाओं 
की लंियाई सियान

िेरे सभी कोण तरया 
सभी भतुियाएँ सियान

िेरे गतुणधि्व िेरे गतुणधि्व िेरे गतुणधि्व िेरे गतुणधि्व

• समितुख भतुियाएँ सरयाांगसि
•	समितुख कोण  . . . . 
•	चरकण्व  . . . . 

•	समितुख भतुिया . . . . 
•	चरकण्व . . . . .

•	समितुख कोण . . . . 
•	चरकण्व . . . . .

•	चरकण्व . . . . .

िेरे समितुख भतुियाओं की एक ही िोड़ी सियांतर 

आओ, सीखें 

थोिा ्ाद करें
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विवि II ः
	�	किसी भी लंबाईवाली रेख AB तथा रेख BC 

इस प्रिार खींकिए कि उनिे मध्य (किसी 
भी माप िा) िोण कनकममित हो । 

 •  िंपास में BC िे बराबर दूरी लेिर तथा कबंदु 
A ले कबंदु A िो िेंद्र मानिर िाप  
खींकिए । 

 •  िंपास में AB िे समान माप लेिर कबंदु C 
िो िेंद्र मानिर िाप खींकिए ।  

 •  िापों िे प्रकतच्ेदन कबंदु िो D नाम दीकिए। 
रेख AD तथा रेख CD कमलाइए । 

A

B C

D

आकृवि 5.3

ितुभुमिि िे कवकभन्न प्रिार तथा उनिे गुणधममि हमें पता हैं । भुिा तथा िोण िा माप नापना उनहें मोड़ना 
आकद िृकत्यों द्ारा वे आपने ज्ात कि्या है । इन गुणधममों िो तिमों िी सहा्यता से किस प्रिार कसद्ध िर 
सिते हैं । इस बात िा अध्य्यन िरेंगे ।

किस गुणधममों िो तिमों िी सहा्यता से कसद्ध िरते हैं उसी गुणधममि िो प्रमे्य िहते हैं । 
आ्यत, समितुमिभुि  तथा वगमि कवकिष्ट प्रिार िे समांतर ितुभुमिि होते हैं । ्यह इस पाठ िा अध्य्यन िरने 

पर आप समझ सिते हैं । इसकलए पहले समांतर ितुभुमिि िे अध्य्यन से प्रारंभ िरेंगे । 

  
  आओ, जानें

समांिर चिुरुभुज (Parallelogram)
किस ितुभुमिि िी सममुख भुिाओं िी दोनों िोकड़्याँ समांतर हों उसे समांतर ितुभुमिि िहते हैं ।
प्रमे्य कसद्ध िरते सम्य तथा उदाहरण हल िरते सम्य बार-बार समांतर ितुभुमिि िी आिृकत खींिनी पड़ती 

है । अब हम देखेंगे कि आिृकत िैसे खींिते हैं । 
 माना �ABCD एि समांतर ितुभुमिि बताना है । 
विवि I ः 

•  सवमिप्रथम किसी भी लंबाई िे रेखाखंड AB 
तथा रेखाखंड BC इस प्रिार खींकिए कि उनिे  
मध्य (किसी भी माप िा) िोण कनकममित हो । 

•  अब रेख AD तथा रेख BC ्यह समांतर होने 
िाकहए । अतः कबंदु A से रेख BC िे समांतर 
एि रेखा खींकिए । 

• 	उसी तरह रेख AB || रेख DC अथामित कबंदु C से रेख AB िे समांतर रेखा खींकिए । 
  दोनों रेखाएँ परसपर किस कबंदु पर प्रकतच्ेकदत िरती है, उसे D नाम दो । इस प्रिार बनने वाला 

ितुभुमिि ABCD समांतर ितुभुमिि है ।

A D

CB आकृवि 5.2

  इस तरह बना �ABCD समांतर ितुभुमिि है । 
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आकृमि 5.6
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आकृमि 5.4A
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D
D

B
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C
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दूसरी चरचध से िनयाए गए िततुभतु्वि िें हिने समितुख भतुियाओं को सियान लेकर रिनया की है । 
इसकी समितुख भतुियाएँ सियांतर क्ों होती है, ्ह प्िे् चसद्ध करने पर सिझ िें आएगया ।  

  कृमि I संलग्न भतुियाओं और कोणों के चभन्न-चभन्न ियाप लेकर पयाँि चरचभन्न सियांतर िततुभतु्वि िनयाइए ।

सियांतर िततुभतु्वि कया प्िे् चसद्ध करने के चलए सरयाांगसि चत्रभतुिों कया उप्ोग होतया है । 
   उसे चकस प्कयार करनया है ्ह सिझने के चलए चनमनचलशखत कृचत कीचिए । 

 कृमि II 

•  एक िोटे कयागि पर सियांतर िततुभतु्वि ABCD 
िनयाइए । इसकया चरकण्व AC खींिें । 
आकृचत िें दशया्वए अनतुसयार  िततु्वभतुि के 
शीर्वचिंदुओं के नयाि िततुभतु्वि के अंदर भी 
चलशखए । 

•  �ABCD को चरकण्व AC पर िोड़ने से 
DADC तरया DCBA एक-दूसरे को पूण्वतः 
ढँकते हैं क्या, देखें ।

•	 	 �ABCD को चरकण्व AC पर कयाटकर  
DADC तरया DCBA अलग कीचिए ।  
DCBA को घतुियाकर देशखए चक रे DADC 
को पूण्वतः ढ़कते हैं क्या? देखें ।   

  क्या सिझें ? DCBA की कौन-सी भतुियाएँ 
DADC की कौन-सी भतुियाओं को पूण्वतया 
ढँकती हैं? DCBA कया कौन-सया कोण ्ह 
DADC के कौन-से कोण को पूण्वतः ढँकतया 
है? 

  भतुिया DC ्ह भतुिया AB को और भतुिया 
AD ्ह भतुिया CB को पूण्वतः ढँकती है । 
उसी प्कयार Ð	B ्ह Ð	D से चिलतया है । 

 अरया्वत ऐसया चदखतया है चक सियांतर िततुभतु्वि की समितुख भतुियाएँ तरया समितुख कोण सरयाांगसि होते 
हैं । सियांतर िततुभतु्वि के इसी गतुणधि्व को अि हि चसद्ध करेंगे ।  

A

D

B
B

C

आकृमि 5.5
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आकृमि 5.7

प्रिे् 1. सियांतर िततुभतु्वि की समितुख भतुियाएँ तरया समितुख कोण सरयाांगसि होते हैं । 
  द्ि ः �ABCD सियांतर िततुभतु्वि है । 
         अरया्वत भतुिया AB || भतुिया DC, भतुिया AD || भतुिया BC
  साध् ः रेख AD @ रेख BC ; रेख DC @ रेख AB
          ÐADC @	ÐCBA, तरया ÐDAB @	ÐBCD
  रचना ः कण्व AC खींचिए ।

उपपत्ि ः रेख DC || रेख AB तरया चरकण्व AC चत््वक रेखया है ।
	 	 \	ÐDCA @ ÐBAC ................(1) 
  तरया ÐDAC @ ÐBCA ..............(2)  
	   अि, DADC तरया DCBA िें,
  ÐDAC @ ÐBCA .......... करन (2) से
  ÐDCA @ ÐBAC .......... करन (1) से
  भतुिया AC @	भतुिया CA ........ सयाियान् भतुिया
	 	 \ DADC @	DCBA ...... कोभतुको कसौटी 
	 	 \भतुिया AD @	भतुिया CB  .... सरयाांगसि चत्रभतुि की संगत भतुियाएँ
  तरया भतुिया DC @	भतुिया AB ........ सरयाांगसि चत्रभतुि की संगत भतुियाएँ
  इसी प्कयार, ÐADC @ ÐCBA ......... सरयाांगसि चत्रभतुि कया संगत कोण 
  इसी प्कयार ÐDAB @ ÐBCD  चसद्ध कर सकते हैं ।

थोिा, सोचें

उप्तु्वक्त प्िे् िें ÐDAB @ ÐBCD  चसद् ध करने के चलए रिनया िें परररत्वन करनया पड़ेगया क्या? रह 
परररत्वन कर उपपश्त चकस प्कयार चलखेंगे । 

 सियांतर िततुभतु्वि कया एक और गतुणधि्व सिझने के चलए चनमनचलशखत कृचत कीचिए ।

 कृमि  ः सियांतर िततुभतु्वि �PQRS िनयाइए ।   
 चरकण्व PR तरया चरकण्व QS खींचिए । उनके प्चतचछेदत 
चिंदु को O ्ह नयाि दीचिए ।   
 प्््ेक चरकण्व के हुए दो भयागों की लंियाई की ततुलनया 
चरभयािक की सहया्तया से कीचिए, क्या सिझया? 

R

SP

Q
आकृमि 5.8

X

X

}.....एकयांतर कोण
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R

S
O

P

Q
आकृमि 5.9

X

X

}..... सरयाांगसि चत्रभतुिों की संगत भतुियाएँ

आकृमि 5.10

5.3 SP

RQ
50°

3.
5

प्रिे् ः सियांतर िततुभतु्वि के चरकण्व परसपर एक-दूसरे को सिद् चरभयाचित करते हैं । 

  द्ि ः �PQRS सियांतर िततुभतु्वि है । 
    चरकण्व PR तरया चरकण्व QS पपरसपर चिंदु O पर प्चतचछेचदत  
    करते हैं । 
  साध् ः रेख PO @	 रेख RO, 	 रेख SO @	 रेख QO

उपपत्ि ः DPOS तरया DROQ िें
   ÐOPS @ ÐORQ .......... एकयांतर कोण
   भतुिया PS @ भतुिया RQ ......... सियांतर िततुभतु्वि की समितुख भतुियाएँ
   ÐPSO @ ÐRQO .......... एकयांतर कोण
   \DPOS @	DROQ .......  कोभतुको कसौटी 
   \रेख PO @	 रेख RO ..............
   तरया रेख SO @	 रेख QO ..........

इसे ध्ान िें रखेंं

 • सियांतर िततुभतु्वि की समितुख भतुियाएँ सरयाांगसि होती हैं । 
 • सियांतर िततुभतु्वि के समितुख कोण सरयाांगसि होते हैं । 
 • सियांतर िततुभतु्वि के चरकण्व परसपर एक-दूसरे को सिद् चरभयाचित करते हैं । 

हल मकए गए उदाहरण
उदा. (1)  �PQRS एक सियांतर िततुभतु्वि है । PQ = 3.5, PS = 5.3 ÐQ = 50° तो �PQRS की     

  अन् भतुियाओं तरया कोणों के ियाप ज्यात कीचिए ।
हल ः		 �PQRS सियांतर िततुभतु्वि है । 
   \Ð	Q + Ð	P = 180°	 ........अंतःकोण  
	 		 \ 50°	+ Ð	P = 180°
	 		 \	Ð	P = 180° - 50°	=	130°  
	 		 अि, Ð	P = Ð	R तरया  Ð	Q = Ð	S	 ........सियांतर िततुभतु्वि के समितुख कोण 
	 		 \	Ð R = 130°	तरया  Ð	S = 50°
	 		 उसी प्कयार, PS = QR तरया PQ = SR ........सियांतर िततुभतु्वि की समितुख भतुियाएँ 
   \	QR = 5.3 तरया SR = 3.5



62

उदा. (2)  �PQRS एक समांतर चतुरुभुज है जजसमें Ð A = (4x +13)° तथा Ð D = (5x -22)° तो 
Ð B तथा Ð C के माप ज्ात कीजजए ।

हल ः समांतर चतुरुभुज के संलग्न कोण संपूरक होते हैं । 
      Ð A तथा Ð D संलग्न कोण है ।  
   \ (4x +13)°+  (5x - 22)°  = 180 
   \ 9x - 9 = 180
   \ 9x = 189
   \ x = 21
   \ Ð A = 4x +13 = 4 ´ 21 + 13 = 84+13 = 97° \ Ð C = 97°
     Ð D = 5x - 22 = 5 ´ 21 - 22 = 105 - 22 = 83° \ Ð B = 83°

प्रश्नसंग्रह  5.1

1. समांतर चतुरुभुज �WXYZ के जिकणभु जिंदु O में प्रजतच्ेजदत करते हैं ।
 ÐXYZ = 135° तो ÐXWZ = ?, ÐYZW = ? यजद l(OY)= 5 सेमी तो l(WY)= ?

2. समांतर �ABCD में ÐA = (3x + 12)°, ÐB = (2x - 32)° तो x का मान ज्ात कीजजए । 
 इस आधार पर ÐC तथा ÐD के माप ज्ात कीजजए ।

3. जकसी समांतर चतुरुभुज की पररजमजत 150 सेमी है । उसकी एक रुजा दूसरी रुजा से 25 सेमी िड़ी है ।  
तो उस चतुरुभुज की सरी रुजाओं की लंिाइयाँ ज्ात कीजजए ।

4. जकसी समांतर चतुरुभुज के दो संलग्न कोणों के मापों का अनुपात 1 ः 2 हो तो उस समांतर चतुरुभुज के 
 सरी कोणों के माप ज्ात कीजजए ।

5*.  समांतर �ABCD के जिकणभु एक-दूसरे को जिंदु O पर प्रजतच्ेजदत करते हैं । यजद AO = 5,  
BO = 12 तथा AB = 13 तो जसद्ध कीजजए जक �ABCD समचतुरुभुज है ।

6.  आकृजत 5.12 में �PQRS तथा �ABCR 
 दो समांतर चतुरुभुज है । ÐP = 110° 
  तो �ABCR के सरी कोणों के माप ज्ात कीजजए ।

7.  आकृजत 5.13 में �ABCD समांतर चतुरुभुज  है । 
जकरण AB पर जिंदु E इस प्रकार है जक  
BE = AB तो जसद्ध कीजजए जक रेखा ED यह 
रेख BC को जिंदु F पर समद् जिराजजत करती है । 

A

B
C

P Q

RS

आकृति 5.12

110°

CD

E

F

BA

आकृति 5.13

आकृति 5.11

5x - 22

4x +13
A B

CD
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आकृमि 5.14

P

Q R

S

P

Q R

S

आकृमि 5.15

थोिा ्ाद करें

सिांिर रेखाओं की कसौमि्ाँ
1. ्चद दो रेखयाओं को एक चत््वक रेखया द्यारया प्चतचछेचदत करने पर तरया िनने रयाली संगत कोणों की एक 

िोड़ी सरयाांगसि हो तो रे रेखयाएँ परसपर सियांतर होती हैं ।
2. ्चद दो रेखयाओं को एक चत््वक रेखया द्यारया प्चतचछेचदत करने पर िनने रयाले एकयांतर कोणों की िोड़ी 

सरयाांगसि हो तो रे रेखयाएँ परसपर सियांतर होती हैं ।
3. ्चद दो रेखयाओं को एक चत््वक रेखया द्यारया प्चतचछेचदत करने पर िनने रयाले अंतःकोणों को एक िोड़ी 

संपूरक हो तो रे रेखयाएँ परसपर सियांतर होती हैं । 

  आओ, जानें

सिांिर चिुभु्मज की कसौमि्ाँ (Tests for parallelogram)

ियानया, �PQRS िें PS = QR और PQ = SR
है । चसद्ध करनया है चक �PQRS सियांतर िततुभतु्वि है । 
उसके चलए िततुभतु्वि के भतुियाओं की कौन-सी िोड़ी सियांतर 
है ्ह चदखयानया होगया ? उसके चलए सियांतर रेखयाओं की 
चकस कसौटी कया उप्ोग करनया पड़ेगया ? 
कसौटी के चलए आरश्क कोण प्याप्त करने के चलए चकस  
चत््वक रेखया कया उप्ोग सतुचरधयािनक होगया ? 

प्रिे् ः िततुभतु्वि की समितुख भतुियाओं की िोचड़्याँ सरयाांगसि 
  हो तो रह िततुभतु्वि सियांतर िततुभतु्वि होतया है । 
द्ि ः �PQRS िें 
  भतुिया PS @  भतुिया QR
  भतुिया PQ @	भतुिया SR
साध् ः �PQRS सियांतर िततुभतु्वि है । 
रचना ः चरकण्व PR खींिें 
उपपत्ि ः D	SPR तरया D	QRP िें, 
  भतुिया SP @  भतुिया QR ........(द्त)
  भतुिया SR  @ भतुिया QP ........ (द्त) 
  भतुिया PR  @ भतुिया RP ........ सयाियान् भतुिया 
  \D	SPR @ D	QRP ...... भतुभतुभतु कसौटी 
   \Ð	SPR @ Ð	QRP ....... सरयाांगसि चत्रभतुिों के संगत कोण 
  उसी प्कयार ÐPRS @ ÐRPQ ..... सरयाांगसि चत्रभतुिों के संगत कोण
 ÐSPR और ÐQRP ्ह रेख QR और रेख PS की चत््वक रेखया PR द्यारया िने एकयांतर कोण है । 
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नीिे चदए गए द्त, सयाध् तरया उपपश्त िें ररक्त सरयान की 
पूचत्व कीचिए । 
द्ि ः �EFGH िे Ð	E @	Ð	G 
  तरया Ð.......... @	Ð..........

साध् ः �EFGH ्ह ............ 
उपपत्ि ः ियानया Ð	E = Ð	G = x तरया Ð	H = Ð	F = y 
  िततुभतु्वि के ियारों कोणों के ियापों कया ्ोगफल ........ होतया है । 
  \	Ð	E + Ð	G + Ð	H + Ð	F = .........
  \	x + y + .......... + .......... = ..........
  \	�x + �y = .....
  \	x + y = 180°
  \	Ð	G + Ð	H = ..........
  रेख HE तरया रेख GF की चत््वक रेखया HG के प्चतचछेदन से Ð	G तरया Ð	H ्ह अंतःकोण  
  िनते हैं । 
  \	भतुिया HE || भतुिया GF .......... (I) सियांतर रेखयाओं की अंतःकोण कसौटी 

  उसी प्कयार  Ð	G + Ð	F = ..........

  \	भतुिया .......... || भतुिया .......... .......... (II) सियांतर रेखयाओं की अंतःकोण कसौटी 

  \	 (I) तरया (II) से �EFGH ्ह .................... है । 

G F

EH

आकृमि 5.16

 \	भतुिया PS || भतुिया QR ......(I) सियांतर रेखयाओं की एकयांतर कोण कसौटी  
 उसी प्कयार ÐPRS और ÐRPQ रेख PQ तरया रेख SR की चत््वक रेखया PR द्यारया िने एकयांतर  
 कोण है । 
 \	भतुिया PQ || भतुिया SR ......(II) सियांतर रेखयाओं की एकयांतर कोण कसौटी
 \	 (I) तरया (II) के आधयार पर �PQRS ्ह सियांतर िततुभतु्वि है । 

प्यारंभ िें सियांतर िततुभतु्वि की रिनयाओं की दो चरचध्याँ दी गई हैं । दूसरी चरचध िें सियान समितुख भतुियाओंरयाले 
िततुभतु्वि की रिनया की है ।

ऐसया िततुभतु्वि सियांतर िततुभतु्वि क्ों होतया है,  ्ह ध्यान िें आ्या क्या ? 

प्रिे् ः िततुभतु्वि की समितुख कोणों की िोचड़्याँ सरयाांगसि हो तो रह िततुभतु्वि सियांतर िततुभतु्वि होतया है । 
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A B

CD

E

आकृमि 5.17

आकृमि 5.18

AB

C D

प्रिे् ः ्चद िततुभतु्वि के चरकण्व परसपर सिद् चरभयाचित करते हों तो रह िततुभतु्वि सियांतर िततुभतु्वि होतया है ।  
द्ि ः �ABCD के चरकण्व परसपर चिंदु E पर सिद् चरभयाचित करते हैं ।
  अरया्वत रेख AE @  रेख CE,  रेख BE @	 रेख DE
साध् ः �ABCD ्ह सियांतर िततुभतु्वि है । 
उपपत्ि ः नीिे चदए गए प्शनों के उ्तर ज्यात कर तरया उपपश्त सर्ं चलशखए । 

1. रेख AB ||	 रेख DC ्ह चसद्ध करने हेततु एकयांतर कोणों 
की कौन-सी िोड़ी सरयाांगसि दशया्वनी होगी? एकयांतर कोणों 
की रह िोड़ी कौन-सी चत््वक रेखया द्यारया प्याप्त होगी ?

2. एकयांतर कोणों की ितुनी गई िोचड़्ों के कोण कौन-से चत्रभतुिों के कोण हैं? 
3. उनिें से कौन-से चत्रभतुि चकस कसौटी के अनतुसयार सरयाांगसि हैं? 
4. इस प्कयार चरियार कर रेख AD ||	 रेख BC चसद्ध कर सकते हैं । नया ?
कोई चिुभु्मज सिांिर चिुभु्मज है ्ह मसद्ध करने के मलए उप्ु्मक्त  प्रिे् का उप्ोग होिा है । 
इसीमलए इन प्रिे्ों को सिांिर चिुभु्मज की कसौमि्ाँ कहिे हैं ।
एक प्रिे् का उप्ोग सिांिर चिुभु्मज की कसौिी के रूप िें होिा है । 

प्रिे् ः चकसी िततुभतु्वि के समितुख भतुियाओं की एक िोड़ी सरयाांगसि तरया सियांतर हो तो रह िततुभतु्वि सियांतर  
  िततुभतु्वि होतया है । 
द्ि ः �ABCD िें रेख CB @	 रेख DA तरया रेख CB ||	 रेख DA
साध् ः �ABCD सियांतर िततुभतु्वि है । 
रचना ः चरकण्व BD खींचिए  ।
  नीिे दी गई संचक्प्त उपपश्त को चरसतयार से चलशखए । 
      D	CBD @ D	ADB .......भतु-को-भतु कसौटी 
  \	ÐCDB @ ÐABD ..... सरयाांगसि चत्रभतुिों के संगत कोण
  \	 रेख CD ||	 रेख BA ..... सियांतर रेखयाओं की एकयांतर कोण कसौटी  

इसे ध्ान िें रखेंं

 y चिस िततुभतु्वि की समितुख कोणों की िोचड़्याँ सरयाांगसि हो, रह िततुभतु्वि सियांतर िततुभतु्वि होतया है । 
 y चिस िततुभतु्वि की समितुख भतुियाओं की िोचड़्याँ सरयाांगसि होती हैं रह िततुभतु्वि सियांतर िततुभतु्वि होतया है ।
 y चिस िततुभतु्वि के चरकण्व परसपर सिद् चरभयाचित करते हो, रह िततुभतु्वि सियांतर िततुभतु्वि होतया है ।
 y चिस िततुभतु्वि की समितुख भतुियाओं की एक िोड़ी सरयाांगसि तरया सियांतर हो तो रह िततुभतु्वि सियांतर िततुभतु्वि 

होतया है । 
 इन प्िे्ों को सियांतर िततुभतु्वि की कसौचट्याँ कहते हैं । 

थोिा, सोचेंं
कटॉपी िें छपी गई रेखयाएँ परसपर सियांतर होती हैं । इन रेखयाओं कया उप्ोग कर सियांतर िततुभतु्वि की रिनया 
कैसे कर सकते हैं? 
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हल मकए गए उदाहरण 
उदा. (1)   �PQRS एक सियांतर िततुभतु्वि है । चिंदु M ्ह भतुिया PQ कया तरया चिंदु N भतुिया RS कया िध्चिंदु 

हैे । तो चसद्ध कीचिए चक �MQRN सियांतर िततुभतु्वि हैं ।
द्ि ः �PQRS सियांतर िततुभतु्वि है । भतुिया PQ तरया 

भतुिया RS के िध्चिंदु क्रिशः M तरया N है । 
साध् ः �PMNS सियांतर िततुभतु्वि है ।
  �MQRN सियांतर िततुभतु्वि है ।
उपपत्ि ः भतुिया PQ || भतुिया SR
  \	भतुिया PM || भतुिया SN ...... (Q P-M-Q; S-N-R) ......(I)
   उसी प्कयार भतुिया PQ @ भतुिया SR

  \	
1
2   PQ = 	

1
2   SR    (Q PQ = SR)

  \	PM = SN

  \	भतुिया PM @ भतुिया SN ..... (Q M तरया N िध्चिंदु हैं)......(II)
  \	 (I) तरया (II) से �PMNQ  ्ह सियांतर िततुभतु्वि है, 
  इसी प्कयार हि चसद्ध कर सकते हैं चक �MQRN सियांतर िततुभतु्वि हैं । 
उदा. (2) D	 ABC की भतुियाओं AB तरया AC के िध्चिंदु क्रिशः D तरया E है । चकरण ED पर 
 चिंदु F इस प्कयार है चक ED = DF । तो चसद्ध कीचिए चक �AFBE सियांतर िततुभतु्वि है । 
 इस उदयाहरण के चलए द्त तरया सयाध् सर्ं चलखें और उपपश्त िें ररक्त सरयानों की पूचत्व कीचिए। 
द्ि ः -------------------
साध् ः ----------------------

उपपत्ि ः रेख AB तरया रेख EF ्ह �AFBE कया  है । 

  रेख AD @ रेख DB.......

  रेख  @ रेख .......रिनया ।

  \	�AFBE के चरकण्व एक-दूसरे कया 

  \	  कसौटी से �AFBE सियांतर िततुभतु्वि है । 

उदा. (3)  चसद्ध कीचिए चक प्््ेक सििततु्वभतुि, सियांतर िततुभतु्वि होतया है । 
द्ि ः �ABCD सििततु्वभतुि है
साध् ः �ABCD सियांतर िततुभतु्वि है । 
उपपत्ि ः AB = BC = CD = AD (द्त) 
  \भतुिया AB @ भतुिया CD तरया भतुिया BC @ भतुिया AD
  \	�ABCD सियांतर िततुभतु्वि है ।.... (सियांतर िततुभतु्वि की समितुख भतुिया कसौटी )

आकृमि 5.19

P

Q R

S

M N

आकृमि 5.20

A

B C

D EF

आकृमि 5.21
A

B C

D
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1.  आकृति 5.22 में, �ABCD समांिर चिुरुभुज है । 
तिंदु P िथा तिंदु Q क्रमशः रुजा AB िथा रुजा 
DC के मध्यतिंदु हैं िो तसद्ध कीतजए तक �APCQ 
समािंर चिुरुभुज है । 

2.  तसद्ध कीतजए तक, आ्यि एक समािंर चिुरुभुज होिा है । 

3.  आकृति 5.23 में, तिंदु G, D DEF की 
माधध्यकाओं का संगामी तिंदु है । तकरण DG पर 
तिंदु H इस प्रकार लें तक D-G-H िथा  
DG = GH, हो िो तसद्ध कीतजए तक �GEHF 
समांिर चिुरुभुज है । 

4*. तसद्ध कीतजए तक, समांिर चिुरुभुज के चारों कोणों 
के समद् तिराजकों से िना चिुरुभुज आ्यि होिा  
है । (आकृति 5.24)

5. संलग्न आकृति 5.25 में समािंर चिुरुभुज �ABCD 
की रुजाओं पर P, Q, R, S इस प्रकार है तक, 
AP = BQ = CR = DS िो तसद्ध कीतजए 
तक �PQRS समांिर चिुरुभुज है । 

आकृति 5.22

A

B C

D

P Q

आकृति 5.23

E F

G

D

H

A
P

B

R

C

S

D

Q

आकृति 5.24

आकृति 5.25

PA

R

B

S

CD

Q

प्रश्नसंग्रह  5.2

  आओ, जा्नें

आयि, समचि्तुभ्ज  िथा वरतु के तवतिष्ट र्णधमतु 
(Properties of rectangle, rhombus and square)

 आ्यि, समचिुरुभुज िथा िगभु री समांिर चिुरुभुज ही होिे हैं ।  इसीतलए उनकी सममखु रुजाओं का समान 
होना, सममुख कोणों का समान होना िथा तिकणणों का परसपर समद ्तिरातजि होना ्ेय गुणधमभु िीनों प्रकार के 
चिुरुभुजों में होिे हैं ।
 तकंिु इनसे री अतधक गुणधमभु इन िीनों प्रकार के चिुरुभुजों में होिे हैं । उसे हम देखेंगे । आगे इन गुणधमणों 
की उपपध्ि संक्ेप में दी गई है । तदए गए सोपानों को ध्यान में रखिे हुए उपपध्ि को तिसिार में तलधखए ।
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प्रिे् ः आ्त के चरकण्व सरयाांगसि होते हैं । 
द्ि ः �ABCD एक आ्त है । 
साध् ः चरकण्व AC @	 चरकण्व BD
उपपत्ि ः संचक्प्त िें दी गई उपपश्त को कयारण सचहत चलशखए । 
	 	 D	ADC @ D	DAB ...... भतुकोभतु कसौटी  
  चरकण्व AC @	 चरकण्व BD..... (सरयाांगसि चत्रभतुि के संगत भतुिया) 

प्रिे् ः रग्व के चरकण्व परसपर सरयाांगसि होते हैं । 
  द्त, सयाध् तरया उपपश्त सर्ं चलशखए । 
प्रिे् ः सििततु्वभतुि के चरकण्व परसपर लंिसिद् चरभयािक होते हैं । 
द्ि ः �EFGH एक सििततुभतु्वि है । 
साध् ः (i) चरकण्व EG, चरकण्व HF कया लंिसिद् चरभयािक है । 
  (ii) चरकण्व HF, चरकण्व EG कया लंिसिद् चरभयािक है । 
उपपत्ि ः (i) रेख EF @	 रेख EH 
       रेख GF @	 रेख GH 
  रेखयाखंड के अंतःचिंदुओं से सिदूरसर प्््ेक चिंदु उस रेखयाखंड के लंिसिद् चरभयािक पर होतया है । 
  \	 चिंदु E तरया चिंदु G ्ह रेख HF के लंिसिद् चरभयािक पर है । 
  दो चभन्न चिंदु से एक और केरल एक ही रेखया ियाती है । 
  \	 रेखया EG ्ह चरकण्व HF की लंिसिद् चरभयािक रेखया है । 
  \	 चरकण्व EG ्ह चरकण्व HF की लंिसिद् चरभयािक है ।
  (ii) इसी प्कयार हि चसद्ध कर सकते हैं चक चरकण्व HF ्ह चरकण्व EG कया लंिसिद् चरभयािक  
      है । 
नीिे चदए गए प्िे्ों की उपपश्त सर्ं चलशखए । 
y रग्व के चरकण्व परसपर लंिसिद् चरभयािक होते हैं । 
y सििततुभतु्वि के चरकण्व उसके समितुख कोणों को सिद् चरभयाचित करते हैं ।
y रग्व के चरकण्व उसके समितुख कोणों को सिद् चरभयाचित करते हैं । 

द्त}

y आ्त के चरकण्व परसपर सरयाांगसि होते हैं । 
y सििततुभतु्वि के चरकण्व परसपर 

लंिसिद् चरभयािक होते हैं । 
y सििततुभतु्वि के चरकण्व समितुख कोणों को 

सिद् चरभयाचित करते हैं ।

y रग्व के चरकण्व परसपर सरयाांगसि होते हैं । 
y रग्व के चरकण्व परसपर लंिसिद् चरभयािक 

होते हैं । 
y रग्व के चरकण्व उसके समितुख कोण को 

सिद् चरभयाचित करते हैं । 

A

B C

D

आकृमि 5.26

E

F

G

H

आकृमि 5.27

इसे ध्ान िें रखेंं
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संलग्न आकृचत िें �ABCD की केरल भतुिया AB 
तरया भतुिया DC ्ह िोड़ी परसपर सियांतर है अरया्वत ्ह 
सिलंि िततुभतु्वि है । 
सियांतर रेखयाओं के गतुणधि्व के अनतुसयार संलग्न कोणों 
की िोड़ी ÐA तरया ÐD संपूरक है । इसी प्कयार 
ÐB तरया ÐC संलग्न कोणों की िोड़ी भी संपूरक 
होती है । 
सिलंि िततुभतु्वि िें संलग्न कोणों की दोनों िोचड़्याँ 
संपूरक होती हैं ।
चिस सिलंि िततुभतु्वि की असियांतर भतुियाओं की िोड़ी 
सरयाांगसि हो तो उस िततुभतु्वि को  सिद् मरबाहु सिलंब 
चिुभु्मज (Isosceles trapezium) कहते हैं । 

मकसी भी सिलंब चिुभु्मज की असिांिर भुजाओं के िध्मबंदुओं को जोिने राले 
रेखाखंड को उस सिलंब चिुभु्मज की िातध्का होिी है ।

आकृमि 5.28
CD

BA

प्रशनसंग्रह  5.3

1.  आ्त ABCD के चरकण्व परसपर चिंदु O पर प्चतचछेचदत करते हैं । ्चद AC = 8 सेिी तो BO = ?
 ्चद ÐCAD = 35° तो ÐACB = ? 
2.  सििततुभतु्वि PQRS िें, ्चद PQ = 7.5 सेिी, तो QR = ?
 ्चद ÐQPS = 75° तो ÐPQR = ?, ÐSRQ = ? 
3.  रग्व IJKL के चरकण्व चिंदु M पर परसपर प्चतचछेचदत करते हैं तो ÐIMJ, ÐJIK तरया ÐLJK के  

ियाप ज्यात कीचिए । 
4.  चकसी सििततुभतु्वि के  चरकणमों की लंियाई क्रिशः 20 सेिी, 21 सेिी है तो उस िततुभतु्वि की भतुिया तरया 

पररचिचत ज्यात कीचिए ।
5.  नीिे चदए गए करन स्् हैं ्या अस््, कयारण सचहत चलशखए ।
 (i) प्््ेक सियांतर िततुभतु्वि सििततुभतु्वि होतया है ।  (ii) प्््ेक सििततुभतु्वि आ्त होतया है ।
 (iii) प्््ेक आ्त सियांतर िततुभतु्वि होतया है ।   (iv) प्््ेक रग्व आ्त होतया है ।
 (v) प्््ेक रग्व सििततुभतु्वि होतया है ।    (vi) प्््ेक सियांतर िततुभतु्वि, आ्त होतया है । 

  आओ, जानें

सिलंब चिुभु्मज (Trapezium) 

चिस िततुभतु्वि के समितुख भतुियाओं की एक ही िोड़ी सियांतर होती है उस िततु्वभतुि को सिलंि िततुभतु्वि कहते हैं । 

P Q

RS आकृमि 5.29
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हल तकए गए उदाहरर	 ः	
उदा. (1) �ABCD	के	कोणों	के	 मापों	का	अिुपात	 4	 ः	 5	 ः	 7	 ः	 8	 है	 ।	 तो	 नसद्ध	कीनजए	 नक	�ABCD	 
	 	 	 	 	 	 	 समिंब	चतुरुभुज	 है	 ।	 	
हल ः	 	 	 मािा,	ÐA, ÐB,	ÐC,	ÐD	के	 माप	क्रमशः	
	 	 (4x)°,	 (5x)°,	 (7x)°,	 तथा	 (8x)°	 है	 ।	
	 	 चतुरुभुज	के	चारों	कोणों	के	 मापों	का	 योगफि	360°होता	 है	 ।	
	 	\ 4x + 5x	+	7x	+	8x =	360
  \ 24x	=	360	 	 	 	\ x	=	15
  ÐA	=	4	´	 15	=	60°,	 	ÐB	= 5	´	 15	=	75°,	 	ÐC	=	7	´	 15	=	105°,	
	 	 	 तथा	  ÐD	= 8	´	 15	=	120°
	 	 अब,	  ÐB	+	ÐC	=	75°	+	105°=	180°
   \ रुजा	CD	 || रुजा	BA...... (I) (समांतर	 रेिाओं	की	अंतःकोणों	की	कसौटी)
	 	 परंतु	ÐB	+	ÐA	=	75°+	60°=	135° ¹ 180° 

	 	\ रुजा	BC	तथा	रुजा	AD	परसपर	समांतर	 िहींं	 है	 ।	 .........(II)
  \ �ABCD	 	समिंब	चतुरुभुज	 है	 ।	 ..........(I)	 तथा	 (II)	से	

उदा. (2) समिंब	�PQRS	में	 रुजा	 PS	 || रुजा	QR	तथा	रुजा	 PQ	@ रुजा	 SR,	
	 	 	 	 	 	 रुजा	QR	>	रुजा	 PS	तो	 नसद्ध	कीनजए	 नक	ÐPQR	@ ÐSRQ	
दति ः �PQRS	में	 रुजा	 PS	 || रुजा	QR	
	 	 तथा	रुजा	 PQ	@ रुजा	 SR
साधय ः	 ÐPQR	@ ÐSRQ
रच्ना	 ः	 नबंिु	 S	से	 रुजा	 PQ	के	 समांतर	 एक	 रेिािंड	िींनचए	 ।	
 	 जो	रुजा	QR	को	 नबंिु	 T	 पर	 प्रनतच्ेनित	करती	 है	 ।	
उ्प्पतति	 ः	 �PQRS	में,	
	 	 रेि	PS	 || रेि	QT	 ........ितत	 तथा	 	Q-T-R	 		
	 	 रेि	PQ	 || रेि	ST	 ........रचिा
  \ �PQTS	 	समांतर	चतुरुभुज	 है	 ।	
  \ÐPQT	@ ÐSTR	 .....	संगत	कोण	 (I)
	 	 इसी	 प्रकार	 रेि	PQ	@ रेि	ST	
	 	 परंतु	 रेि	PQ	@ रेि	SR	 ......(ितत)
  \ रेि	ST	@ रेि	SR	
  \ÐSTR	@ ÐSRT.....समि्	नरबाहु	 नरिरुज	का	 प्रमेय	 (II)
  \ÐPQT	@ ÐSRT	 .......(I)	 तथा	 (II)	से	
  \ ÐPQR	@ ÐSRQ	 ........	Q-T-R	
	 	 इस	आधार	 पर	 नसि्	ध	 होता	 है	 नक	समि्	नरबाहु	समिंब	चतुरुभुज	
	 	 के	आधार	 	के	कोण	सराांगसम	 होते	 हैं	 ।

आकृति	5.31

P

Q R

S

T

आकृति	5.30

D C

BA
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प्रशनसंग्रह  5.4

1. ्चद �IJKL िें भतुिया IJ ||	 भतुिया KL हो और ÐI = 108° ÐK = 53° तो ÐJ तरया ÐL के ियाप 
ज्यात कीचिए ।

2. �ABCD िें भतुिया BC ||	 भतुिया AD, हो और भतुिया AB @ भतुिया DC, ÐA = 72° तो ÐB, तरया 
ÐD के ियाप चनशशित कीचिए । 

3. आकृचत 5.32 िें �ABCD िें भतुिया BC < भतुिया AD,
 भतुिया BC ||	भतुिया AD तरया ्चद 
 भतुिया BA @	भतुिया CD हो
 तो चसद्ध कीचिए चक ÐABC @ ÐDCB  

  आओ, जानें

  मरिभुज की दो भुजाओं के िध्मबंदुओं का प्रिे् 
  (Theorem of midpoints of two sides of a triangle)
कथन ः चत्रभतुि की चकनहीं दो भतुियाओं के िध्चिंदुओं को िोड़ने रयालया रेखयाखंड तीसरी भतुिया के सियांतर  
  होतया है तरया लंियाई िें तीसरी भतुिया कया आधया होतया है । 
द्ि ः D	ABC की भतुियाओं AB तरया BC  के  
  िध्चिंदु क्रिशः P तरया Q है ।

साध् ः रेख PQ || रेख BC तरया PQ = 1
2

 BC
रचना ः रेख PQ को चिंदु R तक इस प्कयार िढ़याइए चक PQ = QR 
  रेख RC खीिें ।
उपपत्ि ः D	AQP तरया D	CQR िें
  रेख PQ @	 रेख QR ...... रिनया
  रेख AQ @	 रेख QC ...... Q ्ह AC कया िध्चिंदु है 
	 	 ÐAQP @ ÐCQR ..... शीरया्वचभितुख कोण 
	 	 \	D	AQP @ D	CQR ....... भतुकोभतु कसौटी 
	 	 ÐPAQ @ ÐRCQ .....    (1) सरयाांगसि चत्रभतुिों के संगत कोण 
	 	 \	 रेख AP @	 रेख CR ......(2) सरयाांगसि चत्रभतुिों की संगत भतुियाएँ
  करन (1) से रेखया AB || रेखया CR.........एकयांतर कोण कसौटी 
  करन (2) से रेख AP @ रेख CR
  चकंततु रेख AP @ रेख PB @ रेख CR तरया	 रेख PB || रेख CR
	 	 \	�PBCR  सियांतर िततुभतु्वि है । 
	 	 \	 रेख PQ || रेख BC तरया PR = BC .....(सियांतर िततुभतु्वि की समितुख भतुियाएँ लंियाई िें  
                      सियान होती है)

आकृमि 5.32
A

B C

D

P Q

A

B C
आकृमि 5.33

A

B C

P Q R

आकृमि 5.34



72

	 	 बिंदु	 D	 से	 	 भुजा	 BC	के	 समांतर	 खींची	 
	 	 गई	 रेखा	 यह	 भुजा	 AC	 को	 बिंदु	 E	 पर	 
	 	 प्रबतच्ेबदत	करती	 है	 ।

साध्य	 ः	 AE	=	EC	

A
B

C

P

Q

R

S

D आकृति 5.37

A

B C

E F

आकृति 5.36

आकृति 5.35

A

B C

E FD l

	 	 PQ	=	 1
2
	 PR	 	 ......	 रचना

  \ PQ	=	 1
2
	BC	 	 	 	 	 	 a  PR	=	BC	

	 तरिभुज	की	 दो	भुजाओं	के	 मध्यतिंदुओं	के	 प्रमे्य	का	 तिलोम 

प्रमे्य	 ः	 बरिभुज	की	 एक	भुजा	के	 मधयबिंदु	 से	 जाने	 वाला	 तथा	 दूसरी	 भुजा	के	 समांतर	 रेखाखंड	 तीसरी	 भुजा	 
	 	 को	समद्	बवभाबजत	करती	 है	 ।	

	 	 इस	कथन	के	 बलए	आकृबत,	दतत,	साधय,	रचना	दी	गई	है	 ।	इस	आधार	पर	उस	कथन	की	उपपततत		 
	 	 बलखने	का	 प्रयतन	कीबजए	 ।	
दति	 ः	 D ABC	में	 बिदु	D	यह	भुजा	AB	का	 मधयबिंदु	 है	 ।	

aMZm  :  q~Xw C go aoI AB Ho$ g_m§Va aoI It{ME Ÿ& `h aoIm aoI l H$mo {Og q~Xw _| à{VÀN>o{XV H$aVr h¡     
Cg q~Xw H$mo F Zm_ Xr{OEŸ& 

उपपतति	 ः	 रेखा	l || रेख	BC	(दतत)	तथा	की	गई	रचना	का	उपयोग	कर	बसद्ध	कीबजए	बक	�BCFD	समांतर	 
	 	 चतुभुभुज	 है	 ।	D ADE	@ D CFE	 बसद्ध	कर	 उस	आधार	 पर	साधय	 बसद्ध	कीबजए	 ।	

हल	 तकए	गए	 उदाहरण
उदा.	 (1)  D ABC	में	 बिंदु	 E	 तथा	 बिंदु	 F	 यह	क्रमशः	भुजा	AB	तथा	AC	के	 मधयबिंदु	 हैं	 ।	
	 यबद	EF	=	5.6	 तो	BC	की	लंिाई	ज्ात	कीबजए	 ।
हल	 ः  D ABC	में	 बिंदु	 E	 तथा	 बिंदु	 F	क्रमशः	
	 भुजा	AB	तथा	भुजा	AC	के	 मधयबिंदु	 हैं	 ।	
	 EF	=	 1

2
	BC	 .......मधयबिंदु	का	 प्रमेय	

	 5.6	=	 1
2
	BC	 	 	 	 	\ BC	=	5.6	´	 2	=	11.2

उदा.	 (2)	 	बसद्ध	 करें	 बक	 बकसी	 भी	 चतुभुभुज	 के	 भुजाओं	 के	 मधयबिंदुक्रम	 से	 जोड़ने	 पर	 िनने	 वाला	 चतुभुभुज	 
	 		 समांतर	चतुभुभुज	 होता	 है	 ।	
दति ः �ABCD	में	 बिंदु	 P,	Q,	R	तथा	 S	 यह
	 	 क्रमशः	भुजाओं	AB,	BC,	CD	तथा	AD	
	 	 के	 मधयबिंदु	 हैं	 ।
साध्य	 ः �PQRS	यह	समांतर	चतुभुभुज	 है	 ।	
रचना ः	 बवकरभु	BD	खींबचए	 ।
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उपपत्ि ः D	ABD िें चिंदु S तरया चिंदु P  ्ह क्रिशः भतुिया AD तरया AB के िध्चिंदु हैं । 

  \	िध्चिंदु के प्िे्यानतुसयार, PS ||	DB तरया PS = 
1
2  BD ........... (1)

	 	 उसी प्कयार D DBC िें चिंद ुQ तरया चिंद ुR ्ह क्रिशः भतुिया BC तरया भतुिया DC के िध्चिंदु हैं ।  

	 	 \QR ||	BD, QR = 
1
2  BD ........... (2) िध्चिंदु के प्िे्यानतुसयार 

  \PS ||	QR, PS = QR ................ (1) तरया (2) से
  \ �PQRS ्ह सियांतर िततुभतु्वि है । 

प्रशनसंग्रह  5.5

1. आकृचत 5.38 िें  D	ABC िे चिंदु X, Y, Z ्ह   
 क्रिशः भतुियाओं AB, BC तरया AC के िध्चिंदु है ।
 AB = 5 सेिी, AC = 9 सेिी तरया 
 BC = 11 सेिी, तो XY, YZ, XZ की लंियाई ज्यात कीचिए । 

2. आकृचत 5.39 िें �PQRS तरया �MNRL
 आ्त है । चिंदु M ्ह PR कया िध्चिंदु है ।
 तो चसद्ध कीचिए चक (i) SL = LR, (ii) LN = 2

1 SQ । 

3. आकृचत 5.40 िें D	ABC  सिियाहु चत्रभतुि है चिसिें 
 चिंदु F, D, E ्ह क्रिशः भतुिया AB, भतुिया BC, 
 भतुिया AC के िध्चिंदु हैं तो चसद्ध कीचिए चक
  D	FED ्ह सिियाहु चत्रभतुि है । 

4. आकृचत 5.41 िें रेख PD ्ह D	PQR की ियाशध्कया है । 
 चिंदु T ्ह PD कया िध्चिंदु है । QT को आगे िढ़याने पर ्ह
 PR को चिंदु M पर प्चतचछेचदत करतया है । 

 तो चसदघ कीचिए चक PR
PM  = 3

1

 [सूिनया ः DN ||	QM खींिें ।]

प्रकीण्म प्रशनसंग्रह 5
1. नीिे चदए गए िहु रैकशलपक प्शनों के उ्तरों िें से सही चरकलप ितुचनए ।

 (i) चिस िततुभतु्वि की संलग्न भतुियाओं की सभी िोचड़्याँ सरयाांगसि हों तो उस िततुभतु्वि कया नयाि क्या होगया?
   (A) आ्त  (B) सियांतर िततुभतु्वि  (C) सिलंि िततुभतु्वि  (D) सििततुभतु्वि 

आकृमि 5.39
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 (ii) चकसी रग्व के चरकण्व की लंियाई 12 2  सेिी हो तो उसकी पररचिचत चकतनी होगी ?

   (A) 24 सेिी  (B) 24 2  सेिी  (C) 48 सेिी  (D) 48 2  सेिी

 (iii) चकसी सििततु्वभतुि के समितुख कोणों के ियाप (2x)° तरया (3x - 40)° हो तो x = ?

   (A) 100° (B) 80° (C) 160° (D) 40° 
2. चकसी आ्त की संलग्न भतुियाएँ क्रिशः 7 सेिी तरया 24 सेिी हैं तो उस िततुभतु्वि की चरकण्व की 
 लंियाई ज्यात कीचिए ।
3. रग्व के चरकण्व की लंियाई 13 सेिी है तो रग्व की भतुिया की लंियाई ज्यात कीचिए ।

4. सियांतर िततुभतु्वि की दो संलग्न भतुियाओं कया अनतुपयात 3ः4 है । उसकी पररचिचत 112 सेिी हो तो उसकी  
 प्््ेक भतुिया की लंियाई ज्यात कीचिए ।
5. सििततु्वभतुि PQRS के चरकण्व PR तरया चरकण्व QS की लंियाई क्रिशः 20 सेिी तरया 48 सेिी है  
 तो सििततु्वभतुि की भतुिया PQ की लंियाई ज्यात कीचिए ।

6.  आ्त PQRS के चरकण्व परसपर चिंदु M पर प्चतचछेचदत करते हैं । ्चद ÐQMR = 50° तो ÐMPS 
कया ियाप ज्यात कीचिए ।
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7. संलग्न आकृचत 5.42 िें 
 रेख AB || रेख PQ , रेख AB @ रेख PQ,  
 रेख AC || रेख PR, रेख AC @ रेख PR 
 तो चसद् ध कीचिए चक
 रेख BC || रेख QR तरया रेख BC @ रेख QR

8*. संलग्न आकृचत 5.43 िें �ABCD 
सिलंि िततुभतु्वि है । AB ||	 DC है ।  
रेख AD तरया रेख BC के िध्चिंदु क्रिशः P 
तरया Q हैं, तो चसद्ध कीचिए चक 

 PQ ||	AB तरया PQ = 
1
2 (AB + DC)

9.  संलग्न आकृचत 5.44 िें �ABCD ्ह सिलंि 
िततुभतु्वि है । AB ||	DC, चिंदु M तरया चिंदु N 
क्रिशः चरकण्व AC तरया चरकण्व DB के िध्चिंदु 
है तो चसद्ध कीचिए चक MN ||	AB
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कृवि 
 ितुभुमिि िी कवकभन्न प्रमे्यों िी िाँि िरना । 
साकहत्य ः 15 सेमी ´ 10 सेमी िा प्ा्यवुड िा टुिड़ा; 12 से 15 किल, मोटा धागा, िैंिी
सूिना ः  15 सेमी ´ 10 सेमी  प्ा्यवुड िे टुिड़े पर सरल रेखा 

में  2 सेमी िी दूरी पर 5 िील ठोकिए  उसी तरह नीिे 
िी सरल रेखा में भी  2 सेमी िी दूरी पर िील 
ठोकिए । धागे से कभन्न-कभन्न ितुभुमिि (किल िा 
आधार लेिर) बनाइए । भुिा संबंधी गुणधममों िी िाँि 
धागे से िीकिए । इस आधार पर िोण संबंधी गुणधममों 
िी िाँि िीकिए ।  

          
    •          •          •          •         •
 
    •          •          •          •         •
  िील   धागा

आकृवि 5.45

अविक जानकारी हेिु
  वरिरुज की माध्यिकाओं का संगामी विंदु, माध्यिकाओं को  2 ः 1 के अनुपाि में विरावजि करिा है ।
  इस गुणधममि िी िानिारी आपिो है । 
 इसे कसद्ध िरने िी कवकध िा अध्य्यन िीकिए ।

दति ः D ABC िी माधध्यिाएँ रेख AD तथा रेख BE  
   परसपर कबंदु G पर प्रकतच्ेकदत िरती हैं ।
सा्यि ः AG ः GD = 2 ः 1
रचना ः किरण AD पर कबंदु F इस प्रिार लीकिए कि
   G-D-F  तथा GD = DF
उपपधति ः �BGCF िे कविणमि परसपर समद् कवभाकित िरते हैं ।. .......... दतत तथा रिना
   \  �BGCF समांतर ितुभुमिि है । 
   \ रेखा BE || रेखा FC   ......समांतर ितुभुमिि िी सममुख भुिाओं िो समाकवष्ट िरने वाली रेखा
   अब D AFC में कबंदु E,  भुिा AC िा मध्यकबंदु है । .......... (दतत) 
   रेख EB || रेखा FC
   करिभुि िी किसी एि भुिा िे मध्यकबंदु से दूसरी भुिा िे समांतर खींिी गई रेखा तीसरी भुिा िो  

  समद् कवभाकित िरती है । 
   \ रेख AF िा G ्यह मध्यकबंदु है । 
   \ AG = GF

    परंतु AG = 2 GD

    AG
GD

 = 1
2  अथामित AG ः GD = 2 ः 1

qqq
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